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On LxinsidiVe I .»|Mr< vectorid E K* «t / l^nrlnmflrphtame <k> K -l„ n i la »n*tn>* 
iîans U base rAùOidquK B-- f < } i> ‘‘'.il ''** la matrice ^ 
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I. Calcul deâ puissances de A. 

J J j a n à b-er les voleurs propres Aj et Aj de t çndürncirphisiïiB /, avec Aj ■ A-j- 

2) La matrice ,4 réelle inversible ? (On ne demande pus le calcul de la matrice A 

3 ) Déterminer une base et la dimension de chacun des sous -te pores propres de /. 

■ 

4 } Justifier que / n’gçt pas diagûuaHs&ble- 
5) Déterminer Jq vecteur r? 3 de E vérifiant : 

. i^| cat un vecteur propre de / associé à la valeur propre A 3 _ 

. La première coin posante de ïî\ est. 1 . 
fi) Déterminer le vecteur 1/5 4 fi 1 vérifiant : 

. "tî'i est un recteur propre de / associé à la valeur propre A?. 

. La deuxième comptante de pst I, 

7) Soit T ? 3 - (1, 1, 1). Montrer que J - {“if i, if.,} est une base de E, 

8 ) Déterminer la matrice de passage P du la base B dans la base T puis la matrice de 
passage do la ba.se J~ dans la base B 

&) Montrer que ; - ■tfa + 2 « 3 . 

10) En déduire que la matrice de / dans la. base JF est la matrice : 

/ I 0 0 \ 

T= 0 2 1 

V 0 0 %} 

1 1) Rappeler là relation matiidelk entre À et T. 

12) Prouver que pour tout élément n de M\ i[ exinLe un rêd q„ tel que ; 

/ 1 0 0 \ 

7^ = | 0 2 n a n } 

\ 0 0 2 n / 
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Üii tir>un*rn [■ reel s i tl- . qu'une reïaiicn • "** 

13) Montrer que 

Vn€t*\ <û-nT 1 
K ri tîéciiirre récriture matriciel -Je A n efi foptàifct,- V; ' 


U Matrices commutant avec A. 

Afj(ft) rl ut h nui IVftti-fubk des inattices (a?:^ Af/tA:n 5. ^ v - •”"• ,,,/ ’' 

CMS de A'f j(R) îles mAtnr.a Si telles que 


AM = si A 

1) Montrer que Ci À) est, îsr: Vi:is~et-pve weetc*rej d* Al , R 

2) i'om M apjwttKruHftf à jMifR i, o:- |*wv: .W - ' >fP J4tyr *.-*•■ 


AM = AM 


7 W = *f 7 


\, t" ij$i île finie dans fa q'ieslron J- 1Û) 

3) Montrer qu'une matrice M J de Af 3 iR; vnnfw 7 V -- >4*1 ••••' eu' 1 - f <f‘ *• 1 

? o 0 0 \ 

de k Forme J 0 6 C I OÙ <S T fc T <: sont trois 

\ 0 0 h J 

4} En déduire que .Vf appartient à CFA ! : : et se u •■:‘.e;/ e> î-.Vï :w.; a t.c Vd=, *\-A 


M 


a + 2 h 2 n - D< -a+b + Z t 
-a 4- b 2*ï - h fi. 4 b * € 
0 0 b 


5) Déterminer alors une base de Cot • air»: v»* k «*? CM, 


